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 ヨاれ عامةتعلي
 
 

 

 يسヨح باستعヨاメ اآلة الحاسبة غير القابلة للبرمجة  ؛ -
- れحاヘن ) 3: عدد الصヨツتت ヴحة اأولヘاالصヨتعليれ ネوضوヨال れومكونا  ラحتاヘوالص

ラاامتحا ネموضو ラناヨツتت ラتبقيتاヨ؛( ال 
 يヨكن للヨترشح まنجاコ تヨاケين اامتحاラ حسب الترتيب الヵグ يناسبه ؛ -
 ヵ استعヨاメ اللوラ اأحヨر عند تحرير اأجوبة ؛ينبغي تヘاد -
بالرغم من تكراケ بعض الرموコ في أكんر من تヨرين ، فكل ケمز مرتبط بالتヨرين الヨستعヨل فيه  -

 .بالتヨاケين السابقة أو الاحقة  وا عاقة له
 

 

ネوضوヨال れمكونا 
 
 : كヨا يلي  حسب الヨجااネれ وتتوコ ، مستقلة فيヨا بينヰا ، مسألةケين وتヨاثاثة يتكوラ الヨوضوネ من  - 

    

メرين اأوヨائية التツヘندسة الヰنقط 3 ال 

 نقط 3 اأعداد العقدية  التヨرين الんاني

 نقط 3 حساゆ ااحتヨااれ التヨرين الんالث

دケاسة دالة عددية  و حساゆ التكامل  الヨسألة 
 ةنقط 11 والヨتتالياれ العددية 

       

 
 يرمز لدالة اللوغاケيتم النبيرln  ヵ ، بالنسبة للヨسألة -     
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ン        
           メرين اأوヨالت ( :3 ラ ) 

 

مباشر مヨنヌم ء الヨنسوま ゆلヴ معلم متعامدفي الツヘا ،نعتبر                O, , ,i j kتين،النقط 2 , 1 ,0A  و 4 , 1 , 0B  

ليكن ( 1     5.0     P ンستوヨال ケاヨمن النقطة   الA  و  u i j k     ية عليهヨヌة منヰمتج. 
                  ラ3 بين أ 0x y z     ンستوヨتية للケهي معادلة ديكا P  
لتكن ( 2    0..5  S  وعة النقطヨمجM   اء التي  تحقق العاقةツヘمن ال. 0MA MB                                

              ラبين أ( )S  لكة التي  مركزهاヘالنقطة هي ال 1 , 1 , 0   اヰ3و شعاع 
عن الヨستو ンاحسب مسافة النقطة  -أ( 3     5.0 P ثم استنتج  ラأ P يقطع  S りوفق دائر  C  

  5.0        ゆ-  りمركز الدائر ラبين أ C  هو النقطة 0 , 2 , 1H   
 5..0     4 )  ラبين أ = +4 8OH OB i j k   لثんヨثم استنتج مساحة الOHB  
   (ラ  3: ) التヨرين الんاني           

 

               I- نعتبر ヵالعدد العقد a     2بحيث 2 2a i   

2هو   aأラ معياケ العدد العقدヵ بين   (1     5.0  2 2    

5.20     2 ) ラ2 تحقق من أ 1 cos 2 sin
4 4

a i
       

2cosبإخطاط   -أ (3     5.20    ، حيث   ラ21عدد حقيقي ،  بين  أ cos2 2cos                    

 5.0         ゆ- ラ24 بين أcos 4 cos sin
8 8 8

a i
       (ラكر أグن  sin2 2cos sin   )                                                                      

   5.0        ァ-  ラ4بين أcos cos sin
8 8 8

i
       ي للعددんلんهو شكل مa    ثم ラبين أ    4

4 2 2 2a i  

       II- ンستوヨنعتبر،في ال ヵمعلم متعامد العقد ヴلま ゆنسوヨم مباشر الヌنヨم 1 2, ,O e e،ينتالنقط  وAاالحق لتينالヨه  

2بحيث  aو  ヨا علヴ التوالي ه  2و 2 2a i   و R  ロمركز ヵグال ラاケالدو  اويتهコ و
2

 
 2iهو   RبالدوケاA ラصوりケ النقطة  Bللنقطة  bبين أラ اللحق ( 1      5.0 
2بحيث    クzاれ اللحق  Mحدد مجヨوعة النقط  (2      5.0  2z i    

 
 

 ( ラ 3: ) التヨرين الんالث           
 

              ベصندو ヵ1يحتوU  ヴ7عل  れبع: كراケراء و  أヨح れكرا ゐكرثاれرا اツءخ  ( ييزヨكن التヨابينا يヰ سヨبالل ) 
          ベصندو ヵ2 و يحتوU  ヴ5عل れكرا : ゐثا  ラراواツخ ラراء و كرتاヨح れكرا ( ييز اヨكن التヨابينيヰ سヨبالل ) 

                                                      
          

 
   

 

2      I) سحب عشوائيا ن: عتبر التجربة التالية ن れكرا ゐواحد ثا ラو في آ  ベ1من الصندوU  
 ".  الحصوメ علヴ كرり حヨراء واحدり و كرتين خツراوين " : الحدA ゐليكن                

                     .                                                                                       "الحصوメ علヴ ثاゐ كراれ من نヘس اللوラ   " :الحدB  ゐ و                   
                   ラبين أ  12

35
p A     و    1

7
p B       

  1      II ) واحد كرتين من : نعتبر التجربة التالية ラ1نسحب عشوائيا و في آU  من りواحد り2ثم نسحب عشوائيا كرU                       
 ".   حヨراءكراれ  الحصوメ علヴ ثاゐ: " الحدC ゐليكن                   

                    ラبين أ  6

35
p C             

                      

ベ1 الصندوU ベ2 الصندوU 

V R 

R V R 
R R 

V R 

R 
V 

V 
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2 3

2

3

0 1

1

 ( ラ 11: )  الヨسألة          

:    بحيث  xللヨتغير الحقيقي   fالدالة العددية  نعتبر                   1
( )

1 ln
f x

x x
   

و ليكن              fC  ل للدالةんヨヨال ヴنحنヨالf  مヌنヨفي معلم متعامد م , ,O i j       ( り2: الوحد cm ) 

  5.0    I)1 )ラبين أ    0, ,fD e e      (fD  وعة تعريف الدالةヨهي مجf ) 
limاحسب   -أ( 2      0.75  ( )

x e
x e

f x
lim و   ( )

x e
x e

f x
 .تين الヨتوصل まليヨヰا   أوメ هندسيا النتيجو   

  5.0          ゆ-  احسبlim ( )
x

f x ヴنحنヨال ラثم استنتج أ fC ケبا  بجواケيقبل مقا   ロيتم تحديد. 
  0.5          ァ-  ラبين أ

0
0

lim ( )
x

x
f x


    هندسيا النتيجة メثم أو( ゆلحسا

0
0

lim ( )
x

x
f x


 ラاحظ أ  1 ln lnx x x x x   ) 

  بين أラ -أ( 3       0..5   22

ln
( )

1 ln

x
f x

x x
   لكل x من fD    

  1            ゆ- الدالة  بين ラأf ヴتناقصية عل メجاヨال  0,1 ヴجالين  و تزايدية علヨكل من ال  1,e  و  ,e  
 5.20         ァ-  الدالة れتغيرا メضع جدوf ヴعل fD  

         II)  لتكنg メجاヨال ヴعرفة علヨالدالة العددية ال 0,  ا يليヨب  : 2( ) 1 1 lng x x x    
ليكن  و              gCヨل للدالةالんヨヨال ヴنحنg م  معلم فيヌنヨمتعامد م(ر الشكلヌان ) 
عدد حلوメ الヨعادلة مبيانياحدد  -أ (1     5.0  Eالتالية : 0, , ( ) 0x g x   
 5.0        ゆ-  القيم التالي メنعطي جدو  : 

   
                                                       

   
بين أラ الヨعادلة                E   تقبل حا   2,2بحيث 2,3    

تحقق من أラ   -أ (2     5.20  ( )
( )

1 ln

g x
f x x

x x
   ل لكx  منfD                             

  5.0        ゆ- ستقيمヨال ラبين أ  معادلته ヵグالy x  ヴنحنヨيقطع ال 
                  fC ا في النقطتヨو  1 ين اللتين أفصواه                                          

  5.0       ァ- انطاقا من  ، حدد gC ، الدالة りケشاまg メجاヨال ヴعل 1 ,   ラو بين أ( ) 0f x x   لكلx  من 1 ,  
                                                                                                                                                                       

الヨعلم ، في نヘس أنشئ ( 3     1.20  , ,O i j ستقيمヨال  ،   ヴنحنヨو ال fC   

 بين أラ   -أ( 4      0..5  1

1
ln 2

1 ln

e

dx
x x

       ( ラاحظ أ : 
1

1

1 ln 1 ln
x

x x x
  كل لx  منfD )              

 5..0         ゆ-  احسب،  ゆ2cm،  ヴنحنヨبين ال ケحصوヨال ンستوヨمساحة حيز ال fC  ستقيم وヨال   ينヨستقيヨو ال 

1xاللグين  معادلتاهヨا                          و  x e  
          III)  تتالية العدديةヨنعتبر ال nu   ا يليヨعرفة بヨ0:   ال 2u        و 1n nu f u    لكلn  منIN 

1أラ  بالترجع بين ( 1       5.0    nu     لكلn  منIN 
بين أラ الヨتتالية ( 2       5.0   nu   تناقصية ( كنヨي メاぽنتيجة الس メاヨاستعII) 2 )ァ- ) 
استنتج أラ الヨتتالية ( 3      0..5  nu   اヰايتヰبة  و حدد نケمتقا. 
 

2,4 2,3 2,2 2,1 x 
0,28 0,12 0,02 0,14 ( )g x 

 gC  

y
 

x  
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 تぽخグ بعين ااعتباケ مガتلف مراحل الحل وتقبل كل طريقة صحيحة تぽدま ヵلヴ الحل
 

 (ن  ン) التمرين اأヱل 

5.0 ヱ) 5.0 
5.70 ヲ) 5.ヲ0 ل( )S فلكة(ゅرهゅالفلكة التي أحد أقط AB رゅاعتب ヱأ , ,M x y zヱالتヱدلةゅصل إلى المع   2 2 21 1 9x y z         ) 

 ヱ5.ヲ0   ヱ  5للمركز.ヲ0   عゅللشع 
ヱ ン) 5  -أ.ヲ0   ل ( , ) 3d P       ヱ5.ヲ0   ل ( , ) 3d P                 ゆ-  5.0  

5.70 ヴ) 
OHلتحديد   5.0 OB    ヱ5.ヲ0 حゅة المثلث هي لمس

9

2
  

 
 

 (ن  ン)  التمرين الثゅني
5.0 Ι-ヱ ) 

5.ヲ0  ل   2 2

2 2 2a        ヱ5.ヲ0     ゆゅللحس 

5.ヲ0    2 ) 5.ヲ0  
ヱ.ヲ0    3) 

21ل  ヲ0                   ゆ-5.0  (5.ヲ0.5-أ cos 2cos
4 8

    ヱ5.ヲ0  لsin 2cos sin
4 8 8

    ) 

cosل  ヲ0.5)  5.0 -ج 0
8

   ヱ5.ヲ0 يةヱゅللمتس    4
4 2 2 2a i  ) 

5.0 ΙΙ-ヱ) 5.ヲ0 بةللゅكت   b i a            ヱ5.ヲ0   صل إلى أنヱ2للتb i 

5.0 ヲ) 5.ヲ0  ( 2لترجمة 2z i   2إلىBM       رゅاعتب     ヱأz x iy   دلةゅصل إلى المعヱالت ヱ 22 2 4x y    ) 

 ヱ5.ヲ0  ゅعة هي الدائرة التي مركزهヱللمجمB  ゅヰعゅشع ヱ2 
 
 

 ( ن  ン) رين الثゅلث التم
ヲ Ι) 

ヱ   صل إلى أنヱ12للت
( )

35
p A    ヱヱ    صل إلى أنヱ1للت

( )
7

p B  

ヱ ΙΙ) 
ヱ   صل إلى أنヱ6للت

( )
35

p C    
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ヲ        
 

 (ن  ヱヱ) المسألة 
5.0  Ι-ヱ) 5.0 

ヱ.70 ヲ) 
limللتヱصل إلى   ヲ0.5 -للتأヱيل      ヲ0 ゆ.5لكل نゅヰية من النゅヰيتين ヲ0  ヱ.5 -أ ( ) 0

x
f x    ヱ5.ヲ0    جゅلاستنت 

 للتأヱيل  ヲ0.5للنゅヰية  ヲ0  ヱ.5 -ج

2 ン) 
) ل ゆ- 5.ヲ0                 5.70 -أ ) 0f x  لكلx من 0,1  ヱ5.ヲ0  لf قصية علىゅتن 0,1  

  ヱ5.ヲ0  ل( ) 0f x  لكلx من   1, ,e e   ヱ5.ヲ0 لf   لينゅتزايدية على كل من المج 1,e ヱ ,e  
 0.25 -ج

ヱ ΙΙ-ヱ) 5.0 -أ      ゆ- 5.ヲ0  لg  لゅمتصلة على المج 2,2 , 2,3   ヱ5.ヲ0     ل 2,2 (2,3) 0g g   

ヱ.ヲ0     ヲ)  5 -أ.ヲ0                                               ゆ- 5.0  
على المجゅل  gإشゅرة  ヲ0.5  -ج                1,  ヱ5.ヲ0    ل 1 ln 0x x   لكلx  من 1,  

ヱ.ヲ0 ン)   انظر الشكل أسفله 
1.5 ヴ) لتحديد  5.0 -أ ヱ  5دالة أصلية.ヲ0 ゆ        0.5 -للنتيجة  ゆ حةゅ2للمسcm  هي 

1
4 ( )

e
x f x dx   

   ヱ5.ヲ0  حة هيゅصل إلى أن المسヱ22للت( 1 2ln 2)e cm  
5.0 ΙΙΙ)-ヱ ) 

     
5.0 

5.0     ヲ ) 5.0 
5.70     ン) 5.ヲ0  るمتتاليヤل nu  るاربボمت ( رةヱمصغ ヱ るتناقصي )   ヱ   5.ヲ0  ىأكيد الت )لヤأن عfىヤع るヤمتص 1, 

ヱ أن              1, 1,f   )     ヱ5.ヲ0    هي  るالمتتالي るايヰ1لن 

 
  

 
 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

2 3 4

2

-1

-2

0 1

1

x

y  fC  

  5.ヲ0 ュيボمستヤل  

5.ヲ0  

5.ヲ0  
i  

j  

   

e  

5.ヲ0 

5.ヲ0  


